FLOT D’ANOSOV

Dans les années 1960, les mathematiciens com-
prennent gue certains mouvements peuvent étre
a la fois « chaotigues » et « stables », ce qui semble
pourtant contradictoire... Le chaos fait référence
a I'impossibilité pratiqgue de prévoir le comporte-
ment des trajectoires : sion modifie la position d'un
point d’'un millieme de millimetre, la trajectoire qui
en est issue part dans une autre direction, avec un
avenir peut-étre tres different. En genéral il n'est
0as Possible de mesurer les choses avec une preé-
cision infinie, ce qui remet en cause l'efficacite des
oréevisions. La stabilité (gu'on dit structurelle) est
de nature différente. Il ne s’'agit pas de modifier
un point et d'observer le nouveau mouvement qui
en resulte. Il s'agit par contre de modifier legere-
ment la loi du mouvement et d'observer ce qui se
passe. Il v a stabilité lorsque le nouveau mouve-

ment, apres légere modification, reste qualitative-
ment le méme. S'il etait chaotique par exemple,
| le restera. L'une des grandes decouvertes ma-
thématigues des années 1960 a eté de mettre au
point des exemples dans lesquels le chaos et |a
stabilité coexistent. Lexemple le plus célebre est
celui d'un « flot d’Anosov » illustre ici. On voit les
trajectoires de quelgues points et on comprenad
gue tout cela est bien chaotigue... En fait, le flot
d’ANOSOV sur ces images avait eteé etudie bien plus
tot, a la fin du XIX® siecle, par Hadamard. Il est relié
au mouvement d’'une particule qui se déplace sans
frottement sur une surface a courbure négative.
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